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RESENT 3. SERIE

POSLOUPNOSTI

ULOHA 3.1 - Méjme rekurentné definovanou posloupnost
TO = O,Tl = 1,T2 =-1

Ty =Ty-2— T3

Dokazte, Ze se v posloupnosti vyskytuje pouze kone¢né mnoho nul.
RESENT: VypiSeme si prvnich par ¢lent posloupnosti:
TO - O,Tl - 1,T2 :—1,T3 - 1,T4 = —2,T5 = 2

Vidime, Ze pfi vypoctu dalsich a dalsich ¢lent posloupnosti nastane vzdy jeden ze dvou
pripada: bud od kladného c¢isla odecitame zaporné, nebo od zaporného cisla odecitame
kladné. Nabizi se tedy tvrzeni, které uz jednoduse dokazeme indukci.

Tvrzeni: ProneNje T, 1>0aT,,<0.

Dukaz: Bazovy krokn=1:T;=1>0,T,=-1<0

Predpokladejme, ze tvrzeni bylo dokazano pro vsechna n € {1,2,...,k} a my ho nyni
chceme dokazat pron =k +1.

Tok+1)-1 = Toks1 = Tog—1 — Tok—1) Z piedpokladi ale vime, ze To_1 > 0 a Ty < 0. Cel-
kem tedy dostavame Ty 1)-1 = Tox—1 = To(k—1) > 0.

Tyk+1) = Tok+2 = Tox—Trr—1 Z ptedpokladti ale opét uz vime, ze Ty, < 0a Ti_; > 0. Celkem
tedy mame Ty (x,1) = Tox — Tox—1 <0, ¢imZ je tvrzeni dokazano.

Od indexu 1 budou ¢leny posloupnosti tedy vzdy bud kladné (pro liché indexy), nebo
zaporné (pro sudé), nikoli vSak nulové. Posloupnost tedy obsahuje konec¢ny pocet nul a
to konkrétné jednu T, = 0.

ULOHA 3.2 - Mnozinu M pfirozenych ¢isel nazveme skibidi, jestlize kazdy jeji prvek kromé
dvou lze jednoznac¢né vyjadrit jako soucet jinych dvou prvka. Dokazte, Ze existuje neko-
ne¢né mnoho nekonecné velkych skibidi mnozin.

RESEN: Definujme posloupnost a; =1,a, >1€N,a, =a,_ 1 +a,_,, pro n> 2. Ukazeme,

Ze mnozina M prvku této posloupnosti je skibidi. Posloupnost je zfejmé rostouci a kazdy

¢len pfirozeny. Proto existuji nejmensi dva prvky mnoziny M, jsou jimi pravé ay, a,. Tyto

nejdou zapsat ve tvaru souctu jinych prvkia z mnoziny M. Kazdy dalsi lze vyjadrit ve

tvaru souctu jako a, = a,_1+a,_,.Pedpokldejme,etolzeijinmzpsobem.Bubyjedenzestancmuselbtvtneborove
potom by i soucet byl vétsi nez a,. V opacném pripadé budou oba sc¢itance mensi nebo

rovny nez a,_p, tudiz jejich soucet bude mensi nez a,. Vyjadfeni souctu je tedy jedno-

znacné, proto je M skibidi.

Mnozina M je zjevné nekonecné velka.

BRKOS Team



XXXII. ro¢nik BRKOS 2025/2026

Nekonecné mnozstvi téchto nekone¢nych skibidi mnozin zaru¢ime nekone¢nym mnoz-
stvim moznosti pro volbu a;.

, L N, a0 y
ULOHA 3.3 - Méjme rekurzivné definovanou posloupnost: a,,; = (a—) avime, Ze dgo5 =
n

2025!
a

. Jakych vSech hodnot mtize nabyvat a;? Vysledek nemusite vy¢islit.

RESENf: Uvazujme a, liché a vyjadfeme jeho pomoci dalsi ¢leny:

— a‘Vl
An+l = 71»
_ (n+1)! _ nl(n+1)!
an+2 - Ant1 - an ’
a Ay _ nl(n+1)!
43 = m+2) — (n+2)la,’
n+3)! n+3)(n+2)!
A0y = ‘m’ =a, m(jfﬂ)! b g (n+1)(n+2)%(n+3)

Vidime, Ze Ize pomérné elegantné vyjadrit a,.4; pomoci a,. To se nam hodi, nebot
41(2025-1) a mizeme takto vyjadfit apgr5 pomoci a;. Celkem mame dvé rizna vyjadfeni
pro vztah mezi a; a aygys5:

Ar05 = 2935! aayys =a;(2-3%2-4)(6-7%-8)---(2022- 20232 - 2024), jejich spojenim a
upravami dostavame

a2 = 2025! _59..,205 _, , _, [59. . 202
1 = (2:32:4)(6:72-8)-(2022-2023%-.2024) _ 37 '~ 2023 1 =%4/37°772023

pozn. Uznavali jsme i feSeni bez vykraceni faktorialt - vysledek je pak tvaru a; =
+\/2025!2022!2021!2018!-~-2!1!

2024!2023!2020!---4!3!

ULOHA 3.4 - Mame nekonstantni posloupnost A 2025 ¢isel. V prvnim kroku vytvofime
novou posloupnost B tak, ze jako i-ty ¢len vezmeme minimum i-tého ¢lene predchozi po-
sloupnosti a aritmetického primeéru jeho dvou sousednich ¢lent, tedy b; = min {ai, M}
(Bereme to tak, Ze prvni a posledni ¢len spolu sousedi.) V druhém kroku vytvofime stej-
nym zptsobem posloupnost C z posloupnosti B, pak D z C a tak dale. Rekneme, Ze
posloupnost se ustali, pokud uz se v dalsich krocich neméni. Po kolika krocich se miize

posloupnost ustalit?

RESENi: Nejdiiv se podivejme, jak muze vypadat ustalena posloupnost. Je zfejmé, ze
konstatni posloupnost je ustalena, a sporem dokazeme, ze zadna jina uz ne. Pfipustme,
Ze mame posloupnost, ktera je ustalena, ale neni konstatni. Potom v takové posloupnosti
existuje maximalni prvek (nejvétsi nebo jeden z nejvétsich) x; takovy, Ze x;,; < x;. Jelikoz
je posloupnost ustalena, znamena to, ze

. Xi-1+ Xip1
min{x;, — }=x;,
tedy Ze
X, Xi—1 * Xit1
</
2

Spolu s x;,1 < x; z toho vyplyva x;_1 > x;, coz je ale spor s tim, Ze x; je maximalni
prvek.

Nyni nam zbyva vySetfit, po kolika krocich se z nekonstantni posloupnosti mtze stat
konstantni. Urcité to miize nastat po jednom kroku — tfeba v posloupnosti, ktera obsahuje
jednu jednicku a jinak samé nuly. Naopak existuji posloupnosti, které se neustali nikdy,
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staci vzit posloupnost se dvéma sousedicimi jedni¢ckami a samymi nulami jinde. Nenu-
lové ¢leny se v kazdém kroku zmensi na polovinu zprimérovanim s nulou a ke konstatni
posloupnosti sice budeme konvergovat, ale v kone¢ném poctu krokt ji nedosahneme.

Méjme posloupnost a predpokladejme, Ze se po nékolika krocich ustali. Oznac¢me y
jeji minimalni prvek. Proces tvofeni novych posloupnosti je nerostouci pro kazdy c¢len,
proto minimalni prvky budou vzdy mensi nebo rovny y a jisté nemiizeme dosahnout
mensiho prvku nez y primérovanim néjakych vétsich. Proto se posloupnost musi ustalit
tak, Ze véechny prvky budou rovny y.

Aby se ¢len rtizny od y zménil na y, musi primér jeho sousedt byt v. Jelikoz jde o
minimalni prvek celé posloupnosti, museji oba sousedé byt rovni y. Mame-li na zacatku
dva sousedici prvky, které jsou oba ostfe vétsi nez y, nemohou nikdy na odpovidajicich
mistech vzniknout y. Dosli jsme k tomu, Ze aby se posloupnost nékdy ustalila, musi
minimalni prvek y byt nejméné na kazdém druhém misté. Takova posloupnost se zfejmé
ustali v jediném kroku.

Zavérem tedy je, ze pokud se posloupnost ustali, je to vzdy po pravé jednom kroku.

ULOHA 3.A - P(x) je polynom s celociselnymi koeficienty a kone¢nym poctem clend. Plati
pro néj xP(x+1) = (x+ 1)P(x + 3). Najdéte vsechny vyhovujici polynomy.

RESENI: Dosadme x = 0:

xP(x+1)=(x+1)P(x+3)
0=P(3)

Z ¢ehoz vyplyva, ze 3 je také kofen. Ukazeme, zZe licha ¢isla vétsi nez 2 jsou kofenem.
Jak? Matematickou indukci.

Bazovy krok: Pro 2k + 1 = 3 je 3 kofenem.

Induk¢ni krok: Predpokladejme, ze pro vsechna 1,...k jsou 3,5,...2k + 1 kofenem
polynomu P(x). Pak dosadme za x = 2k

2kP(2k+1) = (2k +1)P(2k + 3)
0=(2k+1)P(2k+3)

Protoze 2k + 1 bylo kofenem polynomu tak je leva strana nulova. Protoze navic 2k + 1
je kladné, dostavame P(2k+3) = 0, tedy, ze 2k + 3 je kofenem. Polynom ma koten ve vSech
lichych ¢islech. Vime, zZe polynom n-tého stupnié ma nejvyse n kofent. Jediny polynom s
nekonecné mnoha kofeny je polynom konstantné nulovy.

ULOHA 3.B - Mame hodiny. Zaznadime si body A;;, A, As, Ag, Ay, kde index urcuje pozici
na ciferniku. Ozna¢me si bod B; jako druhy prusecik kruznic nad tseckami A,A1,, AgAi,
(jako prvni prisecik bereme spole¢ny bod Gsecek). B, bude druhy priisecik kruznic nad
AyAs, AsAg. By druhy prusecik kruznic nad AgAg a AyAg. Ukazte, Ze By, B, a B3 lezi na
jedné primce.

Pozn.: sestrojeni kruznice nad Gseckou znamena, ze stfed kruznice bude ve stfedu asecky
a krajni body usecky lezi na dané kruznici (asecka tvoii pramér kruznice)

RESEN: Mame nacrt naseho prikladu.
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Diky pravidelnosti ciferniku vime, ze Gsecka A,Ag je primérem naseho ciferniku.
Také si mizeme vSimnout, Ze vSechny zadané trojice bodt (A,, A1,, Ag; Ay, As, Ag; Ay, Ag, Ag)
obsahuji body A,, Ag. Thaletova véta nam fika, Ze trojuhelniky tvofené témito trojicemi
budou pravouhlé a maji spole¢nou pfeponu A,Asg.

Nyni se podivame na libovolny pravouhly trojuhelnik.

C

Obé odvésny jsou priméry novych Thaletovych kruznic a jejich prisecik P splnuje
|<<APB| = 90° = |<APC|. Uhel <BPC je rovinny a prisecik P leZi na pfeponé trojuhelniku.

Pfi navratu k ptivodnimu problému mtzeme nasi myslenku aplikovat na vsechny
tfi trojuhelniky. Tim dostaneme, zZe body By, B,, B3 budou lezet na pfeponé prislusného
trojuhelniku. A jelikoz trojuhelniky maji spolecnou pieponu A,Ag, budou body lezet
nejen na jedné primce, ale na spole¢né tsecce.

ULOHA 3.c - Urlete pfirozené ¢islo n takové, Ze plati:

n

)

i=—n

2 2 2
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Pozn.: [ ] pfedstavuje horni celou ¢ast
RESENi: Nejprve se podivam, jak se mi prvky sumy ze zadani lisi pro rizna n:

i je liché (i = 2k + 1), takze u kosinu dostavam cos (k ST+ %), coz je 0. Naopak sinus
bude nabyvat hodnot +1 (diky absolutni hodnoté miiZu nebrat v ttvahu). Nakonec
se jesté zbavim zaokrouhleni nahoru. Vyraz se mi tedy zjednodusi na:

ol 225t 32 52252

2 2
Ted ukazu, Ze vyraz bude nabyvat stejnych hodnot pro i a —i. Jediné misto, kde
se i nachazi mimo absolutni hodnotu, je ve funkcich sinus a kosinus. Jelikoz stale
bude platit, Ze kosinus bude roven 0, tak nam zbyva jenom sinus. Funkce sinus
je licha funkce: sin(—x) = —sin(x). Jelikoz je ale cely vyraz v absolutni hodnoté, na
znaménku nam nezalezi. Pro liché i tedy plati, Ze vyraz nabyva stejnych hodnot pro
ia-—i.

i je sudé (i = 2k), provedu stejné upravy jako pro liché i. Jediny rozdil bude ten, ze
tentokrat bude sinus roven 0 a kosinus bude nabyvat hodnot +1:

-2 o - B 2] 2 e

2 2
Stejné jako u lichého i ukazu, ze vyraz bude nabyvat stejnych hodnot pro i a —i.
Tentokrat se mi vynuluje sinus a kosinus je suda funkce: cos(x) = cos(—x), tudiz zde
rovnou dostavam, Ze to plati.

Jelikoz jsme si ukazali, ze hodnota vyrazu neni zavisla na znaménku, mizeme sumu
prepsat nasledovné (odecitam —1, coz je hodnota pro i = 0, protoze ji nechci zapocitavat
dvakrat):

n . .
!
2) Pl—qsin(i-z)—““ wcos(i-z)—1:2054363
L |2 2 2 2

Jelikoz nam vysla hodnota |k|+1 u lichych i sudych ¢isel, sumu lze prepsat do aritme-
tické posloupnosti:

214+14242+3+3+4+4+...+x)—1=2054363

Abychom byli schopni urcit x, musime urcit, jestli je n sudé, nebo liché.

n je sudé, pro n dostavame hodnotu 22, pro n—1 hodnotu 5. Posloupnost vypada tedy

2 )
nasledovné:
n n+?2

n
20+1+2+2+34+3+4+4+...+ -+ =
(+++++++++2+2+2

)—1=2054363

"2 2054363

4(1+2+3+4+...+g)+

BRKOS Team



XXXII. ro¢nik BRKOS 2025/2026

Pomoci vzorecku pro aritmetickou posloupnost upravim:

(3 +1)(3) . n+2
2 2
n®+3n=2-2054363

Tato rovnice ale nema celociselny kofen, tudiz n nemaze byt sudé.

4 —-1=2054363

n je liché, pro n dostavame hodnotu %, pro n—1 hodnotu ”—51 Posloupnost vypada

tedy nasledovné:
n-1 n+1 n+1

-1
2(1+1+2+2+3+3+4+4+...+n2 + 7 + 5 + 5 )—1=2054363

1
A1+2+3+4+..+ 1) 122054363

Pomoci vzorecku pro aritmetickou posloupnost upravim:
(5 + ()
2

n®+4n+1=2-2054363

Tato rovnice ma 2 celociselné kofeny: 2025 a —2029. Jelikoz je v zadani, ze n je
prirozené, mame jediné feSeni n = 2025.

4 —1=2054363

ULOHA 3.D - Mame Ctvercovou sif a v ni souvisly (pro souvislost staci se dotknout rohem)
ohrani¢eny tGtvar tvofeny pouze celymi ¢tverecky. Rekneme, Ze je takovy ttvar ,Ctver-
cové konvexni“, jestlize pro libovolné dva ¢tverce v tomto Gtvaru plati, Ze spojnice jejich
stfedd lezi cela v tomto atvaru. Do kazdého ¢tverecku Gtvaru nyni vepiSeme cislo, ur-
¢ujici pocet jinych ¢tverecka atvaru, do kterych se 1ze z daného ¢tverecku dostat jednim
pohybem sachového koné. Naleznéte (a zdivodnéte pro¢ dalsi neexistuji) vsechny takové
ttvary, ve kterych jsou pouze licha ¢isla. (Utvary, které jsou navzajem shodné mizete po-
vazovat za stejné).

RESEN{: Prazdna mnozina vyhovuje zadani. Dale predpokladejme, Ze je Gtvar neprazdny.
JelikozZ je Gtvar ohraniceny, jisté bude existovat ¢tverecek "nejnize'v tomto utvaru. Tedy
Ctverecek, ktery je soucasti utvaru a kazdy ctverecek, ktery lezi niZe jiz neni soucasti
naseho utvaru. Za¢néme tedy s nim.

Cervené vybarveni znadi, ze ¢tverec je soucasti Gtvaru, cerny kiizek znaci, ze neni.
Nyni mame ¢tyfi pole, ktera mohou ohrozit nas ¢tverec G1.

—
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Z téchto ¢tyf poli musi do Gtvaru patfit lichy pocet. Zacnéme tim, ze rozebereme si-
tuaci, kdy do utvaru patii pravé 3 z téchto poli. Pokud by do itvaru méla patfit vSechna
pole kromé H 3, dostavame okamZzité spor, nebot spojnice stredi I2 a F3 prochazi polem
G3, tedy pole G3 musi byt soucasti utvaru. Potom spojnice stiedti ¢tvercti G3 a I2 pro-
chazi ¢tvercem H3, coz je spor s konvexnosti, nebot H3 do Gtvaru nepatfi. Analogicky
ze symetrie nemtiiZzeme vynechat pole F3. Zbyvaji nam tedy 2 moznosti, ze symetrie staci
rozebrat jednu, predpokladejme tedy, Ze vynechame ctverec 12.

CIDIE|F |6 |H]|I [J]|K

=

I

Podivejme se nyni na pole F1. Zatim ma ¢islo 2. Jedina mozna pole, ktera jesté mize
ohrozit jsou D2 a E3. Aby mélo liché ¢islo, musi do Gtvaru patfit pravé jeno z téchto poli.
Pokud by to bylo D2, E3 by do Gtvaru nepatfilo a dostaneme spor s konvexnosti. Proto
D2 mtzeme vyskrtnout a E3 vybarvit, poté pro konvexnost vyskrtneme i D1.
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Zaméfme se nyni na pole E2. Zatim ma ¢islo 2, do atvaru tedy musi patfit pravé
jedno z poli D4, F4. Pokud by to ale bylo pole D4, spojnice D4 a H3 prochazi pres pole
F4, které bychom vynechali, coz je spor. Tedy F4 patfi do Gtvaru a D4 ne. Ze symetrie

pro pole H2 mUzeme pridat pole G4 a skrtnout pole 4.

Pokud by pole E1 bylo soucasti ttvaru, mélo by zatim skore 2. Jediné pole, které to
muze zménit je pole D3, které by vsak spolu s polem E1 porusilo konvexnost. E1 tedy
nepatii do utvaru. Analogicky pole H1 nepatii do Gtvaru. Opét vyskrtejme néjaka pole

diky konvexnosti.
I
(
)
4
C|D|E|F 6|0 |1 |J

A B

Podivejme se na pole E3. Nyni ma skore 3, avSak jediné pole, které by to jesté mohlo
zménit je H5, které tedy nemiize patfit do utvaru. Analogicky diky poli H3 nemuze do
utvaru patfit pole G5. Opét mizeme vyskrtat néktera pole pro konvexnost.

Pole F3 ma nyni ¢islo 2, jediné pole, které to muze zachranit je pole H4. Analogicky
pro pole G3 musime pridat pole E4.
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Pole E4 ma nyni ¢islo 2, avSak uz nema jak svoji hodnotu zménit, ¢imz dostavame
spor s tim, Ze jsme na zacatku vybrali 3 pole, ktera budou nase spodni policko ohrozovat.
Dale tedy feSme variantu, kde spodni pole ohrozuje pravé jedno pole. AZ na symetrii
mame dvé moznosti, tedy pole E2 a F3. Vyfesme nejprve pripad, kdy jediné pole které
ohroZuje G1 je pole E2. Rovnou mizZeme z konvexnosti néktera policka pridat a néktera

vyskrtat.

S

=l o | = U o

/]
AMBICIDIEIF g |u |1

Rozdélme si tuhle variantu na dva podpfipady, podle pole E3. Nejprve predpokla-
dejme, Ze do naseho Gtvaru nepatfi. To nAm umozni vyskrtat vSechna pole tretiho fadku,
diky konvexnosti. Pole E2 ma nyni ¢islo 1, coz ndm umozni vyskrtnout jediné dalsi pole,
které by to mohlo zménit - C1.

=2 | &

1 X

ABICIDIE|F |6 |H|]

Dale si i tento podpfipad rozdélme na varianty - nejprve predpokladejme, zZe pole C2
patfi do Gtvaru. Konvexnost vynuti nasledujici tvar
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AMBIC|DIE|F |6 0]

Diky poli D1 nemtizeme piidat pole B2, diky poli E2 nemtzeme ptidat G2, diky poli
F1 nemuzeme pridat H2 a diky poli F2 nemtizeme pfidat H1. Diky konvexnosti uz poté
nemuzeme pridat nic. Tento utvar zaroven vyhovuje zadani.

Nyni predpokladejme, zZe pole C2 do uGtvaru nepatfi. VSimnéme si symetrie Gtvaru
a toho, Ze kdybychom do atvaru pfidali pole I1, dostaneme stejnou tvahou stejny atvar
jako vyse. Vyskrtnéme ho tedy také. Poli F1 musime pfidat skore 1, tedy pridat do Gtvaru
pole D2, nebo H2. Pfidame-li pole D2, z konvexnosti musime pfidat E1, kterému poté
musime pfidat pole G2. Pfidame-li H2, z konvexnosti musime pfidat G2, kterému poté
musime pridat E1. V obou pfipadech jsme pridali pole E1 a G2, které tak musi byt sou-
¢asti Gtvaru.

Poli F1 stale chybi skore 1. Diky symetrii mtzeme piredpokladat, ze mu pridame pole
D?2. Pole F2 ma zatim ¢islo o, musime mu tedy pfidat pravé jendo z poli H1, D1. Pfidanim
pole H2 dostaneme stejny utvar jako vyse, pfidadim pole D1 dostaneme Gtvar, ktery také
vyhovuje zadéani.

ﬂ%\BCDEfGH

Tim jsme vycerpali tento podpfipad.
V druhém podptipadé predpokladejme, Ze pole E3 do Gtvaru patfi.
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k\ (‘j

Zaméime se na pole F1. Z prvni ¢asti vime, Ze neexistuje feseni, které by obsahovalo
¢tverec ve spodnim radku s hodnotou 3. Proto vime, Ze F1 musi mit hodnotu 1 a miizeme
tedy vyskrtnout D2 a H2. Diky tomu i spoustu dalsich ¢tverct pro konvexnost.

.3

AlB|C|D|E|F

L; = 2 | £ U

Pole F2 ma zatim hodnotu o. To uz miize spravit poze pole D3, které tedy musime
pridat, poté opét néco Skrtneme z konvexnosti.

e

ABIC|D|E|F

"

;%:w

Pole E2 ma hodnotu 1, coz by mohlo pokazit pouze pole D4, mizeme ho proto vy-
Skrtnout, s nim i pole C4 pro konvexnost. Nic vic tedy prfidat nemtZeme a dostavame

dalsi atvar, ktery vyhovuje zadani.

yL
AL | | |

A

(I)‘(
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Posledni, co zbyva rozebrat je varianta, kdy uplné na zacatku jediné pole, které bude
ohrozovat nase spodni policko G1, bude pole F3. Konvexnost nam vynuti par poli.
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Ted pfijde mega hustej argument: pokud bychom do utvaru pfidali pole H1, které
lezi ve spodnim fadku, poloha pole F2 vuci poli H1 je stejna jako v pfipadé, ktery uz
jsme rozebrali. Mohli bychom tedy dostat pouze feSeni, ktera uz mame, nebot kazdy
takovy atvar mohl vzniknout tak, Ze jsme zacali polem H1 ve spodni fadé a k nému
pridali pole F2. Pole H1 tedy muzeme vyskrtnout a ze stejného duvodu i pole I1 diky
poli G2. Rozdélme nyni i tento pfipad na dva podpfipady. Nejprve predpokladejme, ze
pole E3 neni soucasti atvaru. Diky konvexnosti mizeme skrtnout cely sloupec E.
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Podivame-li se na obrazek "zleva"(hlavu polozte na pravé rameno), vyskrtnuti sloupce
E hraje stejnou roli jako bychom zacali se spodnim sloupcem. Pole F2 ma jedinou moz-
nost jak ziskat liché ¢islo - pomoci pole G4, avsak pfi tomhle pohledu, pole F2 lezi ve
spodnim fadku a poloha vici poli G4 je jiZ vyfesend, nemlizZeme tedy dostat nic nového
(upgrade predchoziho argumentu). Pole E3 tedy musi byt soucasti atvaru. Dale rozdé-
lujme na dva podptipady, podle pole H2. Pokud by patfilo do atvaru, mizeme vyskrt-
nout cely sloupec | a pridat pole G3 diky konvexnosti.
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Pole H2 nyni hraje roli policka v nejspodnéjsim fadku pfi pohledu "zprava", vime,

Ze nemuze mit skore 3, skore 1 uz ma. Mizeme tedy Skrtnout pole F1 a G4. Vyskrtejme
néktera dalsi pole pro konvexnost.
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Pole G2 uz mize ohrozovat jediné pole F4, které tedy musime skrtnout, nebot G2 uz
ma skore 1. Z konvexnosti skrtame i E4.
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Nic uz pfidat nemiazeme, ale dostavame spor naptiklad pro pole F2, které ma skore
o.

Druha varianta podpfipadu je, kdyZ pole H2 neni soucésti Gtvaru. Z konvexnosti
muzeme vyskrtnout cely sloupec H.
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Sloupec G hraje roli spodniho sloupce pfi pohledu "zprava", pole G1 muze hrat roli
zacate¢niho policka. Jeho poloha vici bodu F3 je vsak ta jiz vyfesena (resp. s ni symet-
ricka), proto uz nemtzeme dostat zadné dalsi feseni.
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Jedina neprazdna feseni tedy aZ na symetrie jsou
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