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Uloha 4.1. Zatimco Bubla lovila vano¢niho kapra, dumala nad tim, pro¢ skoro nikdy
neni postavou prvniho prikladu. Napadlo ji, Ze kdyby nasla vSechna prvocisla p, ¢, ktera
splnuji p? + pq = 323, pomohlo by ji to ziskat respekt v oc¢ich ostatnich postav. Pomozte
ji!

Uloha 4.2. Libénka zrovna balila prvoéiselné darky pro ostatni, kdyz za ni pfib&hl Matéj
a pokiikoval: ,Koukej, Libénko, pokud p a p? + 8 jsou prvocisla, pak p? + 4 a p* 4+ 2 musi
byt také!“. Libénka Matéjovi viibec nevérila, ale Matéj ji ukdzal bezchybny dikaz svého
tvrzeni. Dokézali byste to také?

Uloha 4.3. Bubla se mezitim venku koulovala s Henrym. Jednou snéhovou kouli zasahla
Henryho opravdu tvrdé do nosu. Henry se chvili rozkoukéval a pak si v§iml, Ze je ta koule
vyztuzena papirem. Uz se chtél ohradit, Ze to neni fér, kdyz si vSiml, Ze je na papiru
napsana rovnice

(2a — b)* (1 + 4b* + 3a(3a — 4b)) = 2 (2a(2b — 3a + 1) — b(2b — 3a) — b — 1)

pro cela ¢isla a, b. Nez se Bubla pfisla omluvit, uz ji mél skoro vyfeSenou. Zvladnete to
dfive nez on?

Uloha 4.4. Hloupétinsti si na namésti tesali ledové sochy znamjch matematikii. Avak
v noci, kdyZ uz vsichni spali, nékdo do sochy Diofanta vytesal rovnici (22)3 + 4 = 7y.
Hloupétinsti se rozhodli, Ze nebudou hledat vinika, nybrz se tuto rovnici pokusi vyresit,
a to pékné v celych ¢islech. Viibec se jim to nedafilo, a tak se obratili na LenoSin. OvSem
nikomu z LenoS$ina se nechtélo sousediim pomoci. Dokéazete zachranit Hloupétin pred po-
tupou a vyfTesit tuto rovnici v celych ¢islech?

Uloha 4.5. Maté&j ve snéhu vyslapal trojihelnik ABC a také body A’, B', C’, které byly
obrazy vrcholi A, B, C' v osové soumérnosti postupné podle stran BC, CA a AB. Libénka
ho upozornila: ,,Matéji, to t& ani trochu nezarazilo, ze body A’ a B’ splyvaji?“ Matéj se
zatvafil rozpacité. ,Ale- pak piece bod C’ musi byt stied kruznice opsané trojuhelniku
ABC, ne?* Mél Matéj pravdu?
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Uloha 4.6. Kouma si hral s oby&ejnou Sestisténnou kostkou. Jednu jeji hranu obarvil
cervené. To se mu vSak zdalo malo, tak obarvil ¢ervené vsechny hrany s ni rovnobézné. To
mu taky nestacilo, tak si vybral néjakou neobarvenou hranu a obarvil ji i vSechny hrany
s ni rovnobézné na zeleno. Zbytek neobarvenych hran nakonec obarvil na modro. Pak si
kostku ptj¢il Nouma a zacal pFebarvovat hrany tak, Ze si vidy vybral jeden vrchol a hrany
prebarvil ,do kruhu“, tedy pro tfi hrany vychézejici z tohoto vrcholu piebarvil prvni na
barvu druhé hrany, druhou na barvu tfeti hrany a tfeti na barvu prvni hrany. Koumovi
se to libilo a zacal premyslet nad tim, jestli takhle dokaze pfebarvit celou kostku tak, aby
jedna sténa méla vSechny hrany cervené a protilehld sténa méla vSechny hrany modré.
Mize se to Koumovi podafit?

Uloha 4.7. Henry se rozhodl ozdobit vanoéni stromecek koulemi o 100 riiznych barvach.
Nakoupil proto spoustu baleni (uz zapomnél kolik, ale urc¢ité jich bylo alespon 40425),
z nichz kazdé obsahovalo pravé ¢tytfi koule rtznych barvach a kazda meéla nékterou ze
100 danych barev. Navic platilo, Ze zZadna dvé baleni neméla spoleé¢né vice nez dvé barvy.
Dokazte, ze z Henryho baleni lze vybrat 49 takovych, ze dohromady obsahuji vsech 100
barev, ale libovolnych 48 z nich uZ tuto vlastnost nema.

Sva fesSeni posilejte na adresu:
BRKOS
Prirodovédecka fakulta MU
Kotlarska 2
611 37 Brno

nebo uploadujte na nasich strankach:
http://brkos.math.muni.cz/
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