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Uloha 5.1. Tézko tomu uvéfit, ale opravdu existuji i zabavnéjsi véci, nez driet straz.
Dokonce neni tézké dokézat, zZe je jich nespoc¢etné mnoho. Proto, prosim, hledme shovivaveé
na straze, které se misto hlidani s povdékem chyti jakékoli matematické tlohy na ukraceni
chvile, i kdyz jim je zadédna podezielou zahalenou postavou. Obzvlast, kdyz takova tiloha
zni taktO' Je dén trojﬁhelnik ABC, pfiéemi bod A mé hmotnost la bod B ma hmotnost 2.

Vv e

vedeme rovnobézku s AB a jeji prusecik s AC, resp. BC' oznacime U, res V. Zjistéte
vSechny mozné hmotnosti, které muze mit bod C, pokud plati ,531 125; fg—“i‘ = 3. Strazce
byl dost bystry chlapik na to, aby tlohu vyfesil, ovSsem nikoli dost bystry na to, aby si

vsiml, Ze zahalena postava mezitim nenapadné proklouzla kolem.

Uloha 5.2. Vedro bylo netinosné. Matéj s Libénkou se pomalu plaho¢ili pousti, vyprahli
zizni a touhou po geometrickém prikladu. Najednou spatfili odzu, uprostied niz se vznasel
trOJuhelmk ABC'. Na strané AB bod F spliujici AP 6 , na strané BC bod D splniujici

|BD| |AE| ‘BF‘
IcD] — -

2 a na strané AC bod F splnujici CE] = 7. Prusec1k pfimek DFE a C'F byl oznacen
jako G. Hned je napadlo, ze by pomoci hmotnych bodt mohli urc¢it pomeéry Igg: kgg;
Uloha 5.3. Henry se naopak tiasl zimou, aZ tak chladnou hlavu si zachoval. Piedpokladal,
ze ho brzy za¢nou pronasledovat a zZe nema moc ¢asu. Potieboval odnékud vyslat signal
pro pripad, ze by po ném prece jen nékdo patral. Zrovna premyslel, jak to udélat, kdyz
ho napadl pékny priklad: V trojihelniku ABC oznac¢me stied strany AB jako M, stied
strany BC jako N a body dotyku kruznice vepsané trojuhelniku ABC se stranami AB,
resp. AC jako D, resp. E. Pomoci hmotnjych boda ukazte, ze pfimky DE, M N a osa
vnitiniho thlu u vrcholu C' prochézeji jednim bodem.

Uloha 5.4. Matéj s Libénkou byli zcela opojeni. ,, Kouma s Noumou se takhle dobfe uréité
nemaji,“ zakoulel usima Matéj. ,,Ticho,“ okfikla ho Libénka, ,,objevuje se dalsi zadani!“ A
skutecné: odzu zahalil oblak mlhy, a kdyz pominul, levitovaly v jejim stfedu rovnobézniky
ABCD a AEFG takové, ze bod F lezel na pfimce AB a byl rtizny od B, a G lezel na AD
a byl rizny od D. Prisecik primek DC' a EF byl oznacen jako H. Vzduch byl naplnén
vini kokost a Suméni palem pfimo vybizelo k pouziti hmotnych bodd k dokazani toho, ze
pfimky AH, BF a C'G prochazeji jednim bodem (ozna¢me ho I) a k uréeni poméru ‘lfél‘
v zavislosti na stranach rovnobézniki.
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Uloha 5.5. ,Na jednu stranu je mi lito, %e se nas tajny dopravni prostiedek rozlomil
a zanechal Matéje s Libénkou v paralelnich ¢astech,“ premital Kouma, ,ale na druhou
stranu to pribéhu prospéje a aspon jsme se dostali bliz Henrymu.“ ,Signdl prichazel z
této pevnosti,“ piikyvl Nouma. Kouma rozrazil branu a zaival: ,Je tady nékdo?“ ,To
nebylo piili§ diskrétni, Koumo,“ pokaral ho Nouma. Narozdil od tohoto pfikladu: Najdéte
vSechny neprazdné mnoziny A celych ¢isel splitujici:

a) pro vSechna pfirozend ¢isla z plati, ze pravé jedno z ¢isel z, —x lezi v A,
b) pro vSechna z, y € Alezi zy — 1 v A.

Uloha 5.6. ,Mélo nas hned napadnout, Ze je to jen fata morgana. Na tak pékné piiklady
¢lovek méalokdy narazi,“ poznamenal Matéj. Vtom se v poryvu vétru zvedl pisek a obkli-
¢ila je parta drsné vzhlizejicich nomadi. ,,Jste nasimi zajatci,“ vystékl ten, jehoz pomér
délky plnovousu ku Sifce levé kycle byl roven stfibrnému fezu. ,,Jediny zptsob, jak vas
vykoupit, je donést ndam vsechny polynomy P s celociselnymi koeficienty, které spliuji, ze
pro libovolné dvé celd ¢isla a, b s nenulovym souc¢tem plati (a +b) | a - P(b) +b- P(a).”
Libénka rychle zacala pocitat, aby zjistila, zda v ni ma hrknout strachy, ¢i nikoliv.

Uloha 5.7. ,Nikdo tu neni,“ povzdechl si Nouma. ,,Celé to bylo tiplné k ni¢emu.“ Kouma
vSak s ismévem ukézal na zed. ,,Takovyto priklad ndm tu mohl nechat jediné Henry. Kdyz
ho vyfesime, urcité zjistime, kde ho najit!“ Na zdi bylo nevzhledné naskrabano: Najdéte
vSechny trojice piirozenych ¢&isel a, b, ¢ spliwjici 3b? + a(bc — a) = 241 takovych, Ze systém
rovnic % +L=qaY+ % =b, 2+ 7 = ¢ ma pro proménné z, y, z feSeni v redlnych ¢islech.

Sva FesSeni posilejte na adresu:
BRKOS
Prirodovédecka fakulta MU
Kotlarska 2
611 37 Brno

nebo uploadujte na nasich strankach:
http://brkos.math.muni.cz/
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Tato aktivita je realizovana v ramci vefejné zakazky Pilotni ovéfeni systému
popularizace technickych a pfirodovédnych obortu vytvarenim vazeb vysokych skol na
skoly nizsich stupnti, kterad je soucasti IPN Podpora technickjch a prirodovédnych obort
(PTPO), reg.¢. CZ.1.07/4.2.00/06.0005. Projekt je spolufinancovan Evropskym socidlnim
fondem a statnim rozpoc¢tem Ceské republiky.
www.generaceY.cz; wuw.reformy-msmt . cz
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