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Uloha 3.1. Co letos fréelo za vanoéni darky? U vas jsou to moznéa teplé ponozky, ma-
tematické knizky, darkové poukazy na zazitky nebo t¥eba novy mobil, ale v LenoSiné a
Hloupétiné vedou jednoznacéné hravé a hezké rovnice. Tak naptiklad jeden z darkd, co
letos Kouma rozbalil bylo:

Najdéte vSechna redlnd ¢éisla spliiugici:

sin®(x) cos(3x) + cos®(x) sin(3x) = g

Uloha 3.2. Zato Nouma dostal rovnici 323 — 3z — 1 = 0, kterou neumél vyfesit. Nebyl
ale smutny, jeji kofeny si oznadil a, b, c a tak dlouho si s nimi hréal, az vypocital hodnotu
a® 4 b® + c®. Zvladnete to také bez vyfeseni rovnice?

Uloha 3.3. Protoze Vanoce jsou svatky pohody, klidu a pfatelstvi, tak jako kazdym rokem
je déti slavi dohromady. Sejdou se pod strometkem a rozbaluji priklady, dokud je v8echny
nerozbali a nevyiesi. A na Matéje letos pod stromeckem Cekal opravdu néro¢ny tukol. Mél
najit vSechna celd ¢isla, ktera jsou feSenim rovnice

(m? —n?)? = 16n + 1.

A protoze uz méli Kouma s Noumou své priklady vytresené a Libénka se také nudila, protoze
jesté zadny priklad nedostala, vrhli se vSichni na Matéjuv piiklad. Tak kdo ho vyfesi prvni?
Matéj, Kouma, Nouma, Libé&nka a nebo ty?

Uloha 3.4. Kdyz vesel Henry do pokoje, tplné se zdésil. Misto toho, aby hraly mate-
matické koledy, jedlo se specidlni matematické cukrovi a rozbalovaly se dal§i darky pod
stromeckem, tak vSechny ¢étyfi déti sedély nad papirem a tuzkou a ani nedutaly. Kouma
sedél od Noumy ve vzdélenosti x, Nouma od Matéje ve vzdalenosti y a Matéj od Libénky
ve vzdélenosti z. Soucet vSech téchto t¥i vzdalenosti je 6. Soucet vSech t¥i prevracenych
hodnot vzdalenosti zvétseny o ¢tyinasobek prevracené hodnoty soucinu téchto vzdélenosti
je roven 2. Urcete v8echny moznosti, jak daleko od sebe déti mohou sedét.
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Uloha 3.5. Klevrovi méli doma krasny vanoéni ubrus. Byl to kruh a v ném byl vepsany
t&tivovy lichobéznik ABCD se zakladnami AB, CD. A protoZe to byl ubrus u matematiki,
uz se na ném nejednou pokousel vymyslet Henry néjakou tlohu. TakZe na tomto ubrusu uz
byl zaznacen i bod E, coz byl prisecik thlopti¢ek lichobé&zniku. My si nyni jes$té doplnime
bod F, coz bude priisecik tefen sestrojenych k opsané kruznici (ubrusu) v bodech B a C.
Dokazte nyni, Ze pfimky EF a AB jsou rovnobézné.

Uloha 3.6. Ani v Lenosiné nemaji fadni vanocéni ubrusy, ale maji je zase jinak vyzdobené.
Ten, se kterym se dnes sezndmite, ma na sobé spoustu hvézdicek. Libénka si ubrus prohlédla
a zjistila, ze jich je pfesné n. Také si v§imla, ze stfedy zddnych t¥i hvézdéek nelezi na piimce
a Ze existuje prirozené ¢&islo k takové, Ze pro kazdou hvézdicku existuje k hvézdicek, které
od ni maji stejnou vzdalenost (Libénka métila vzdalenost stfed). Dokazte, ze k < %—i—\/ﬁ

Uloha 3.7. Posledni darek, ktery letos lezel pod strometkem, patiil Henrymu. KdyZ jej
rozbalil, vyskocila na néj dvé dana nesoudélné p¥irozena &isla p, q, pro kterd plati p > ¢ > 0.
Najdi Henry, no tak najdi vSechny dvojice redlnych ¢isel c,d takové, Ze kazdé pfirozené
¢islo m patii do prdvé jedné z mnozin'

A:ﬂan \neN} a B ={|cn+d||n€N}.

Henry je po chvili nagel, najdete je také?

Sva reSeni posilejte na adresu:
BRKOS
Prirodovédecka fakulta MU
Kotlarska 2
611 37 Brno

nebo uploadujte na nasich strankach:
http://brkos.math.muni.cz/

! Symbolem || zna¢ime dolni celou &ast z &isla z, tedy nejvétsi pfirozené &islo neptevysujici .
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