XVI. ro¢nik BRKOS 2009/2010

Zadani 4. série

GEOMETRICKA
PRAVDEPODOBNOST

Termin odeslani: 22. tinora 2010

Uloha 4.1.

V hloupétinské restauraci se rozhodli usporadat predva- 1
no¢ni turnaj v Sipkach. Jejich ter¢ ma polomér 35 cm a je tfemi 2
soustfednymi kruznicemi o polomérech 5, 15 a 25 cm rozdélen 3
na oblasti, jejichz zasah je hodnocen jednim az ¢tyimi body @
podle obrazku. Jaka je pravdépodobnost, Ze ¢lovék tfemi hody
Sipkou dosahne soucet Sest bodu? Pravdépodobnost zasahu je
rovnomeérné rozloZzena na plose terce (tedy pravdépodobnost,
ze hrac ter¢ mine, je nulova).

Uloha 4.2.

Matéj si usmyslel, Ze k Vanoctim vyrobi Henrymu skladaci metr. Koupil metr
dlouhé dfevo zanedbatelné tloustky. Aby to nebyl jen oby¢ejny metr, rozhodl se
Matgj, ze dievo rozdéli na tfech nadhodné vybranych mistech a ze vzniklych ¢étyt
Casti darek vyrobi. Jaka je pravdépodobnost, Ze vyrobi metr tak, aby ho mohl Henry
poskladat do tvaru ¢tyfahelniku? Velikost kloubt metru zanedbévame.

Uloha 4.3.

Kdyz Matéj vyrobil metr, domluvil se s Libénkou a Bublou, Ze ptujdou dalsi den
spole¢né na Vanocni trhy na Lagrangeové namésti. Usnesli se, Ze se sejdou na nameésti
mezi ¢tvrtou a patou hodinou. Pravdépodobnost prichodu kazdého z nich je rozlozena
v tomto intervalu rovnomérné a casy jejich pfichodd jsou na sobé nezavislé. Jaka je
pravdépodobnost, Ze se setkaji vSichni tii, pokud je kazdy ochoten na ndmésti cekat
nejdéle 10 minut?

Uloha 4.4.

Nouma s Koumou Véanoce neprozivaji, a tak travi advent radéji vymyslenim &isel.
Nouma si vymyslel ¢&islo x € (—2,2), vybral si ho ndhodné s rovnomérné rozdélenou
pravdépodobnosti. Kouma si vymyslel ¢islo y € (—2,2) také rovhomérné a navic
nezévisle na Noumovi. Uréete pravdépodobnost, Ze pro jejich ¢isla plati

(y* + 2 — 2[z[) (y* + 2* — 2|y|) > 0.
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Uloha 4.5.

Henry se rozhodl, Ze obarvi prirozena ¢isla od jednicky do desitky zluté, hnédé
a Cervené. Pfitom soucet zlutého a hnédého musi byt vzdy hnédy, soucet zlutého a
Cerveného Cerveny a soucet cerveného a hnédého zluty. Dale soucin zZlutého a hnédého
je zluty, soucin zlutého a ¢erveného také a soucin hnédého s ¢ervenym je cerveny.
Navic Sestka je zluté a ¢tyfka ma jinou barvu nez devitka. Kolika zptsoby se mu to
mohlo podarit?

Uloha 4.6.

Matéj naSel nejdeldi posloupnost po sobé jdoucich ¢&isel takovou, ze kazdé lze
zapsat jako soucet ¢tvercti dvou prirozenych ¢&isel. Kdyz se to dozvédéla Libénka,
hned nasla nejdelsi posloupnost po sobé jdoucich ¢isel, ktera lze zapsat jako rozdil
Ctverci. Kterd z posloupnosti byla delsi?

Uloha 4.7.

Kdyz se Henry dozvédél, ze vysel dalsi dil jeho oblibené knihy Stopaiv privodce
svétem redlnijch funkci, rozhodl se, Ze si ho musi koupit. Hned na prvni strané narazil
na nasledujici dlohu:

Nagdéte viechny funkce f : RT — RT (). takové, jeZ jsou definovdny pouze pro kladnd
¢isla a vraceji pouze kladné hodnoty), pro které plati

fle+y) = fly- f(x))- fz),

kde x,y jsou libovolnd kladnd redlnd cisla.

Sva reSeni posilejte na adresu:
BRKOS
Prirodovédecka fakulta MU
Kotlarska 2
611 37 Brno

nebo uploadujte na nasich strankach:
http://bart.math.muni.cz/ brkos.
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