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Zadani 2. série
PRVOCISLA

Termin odeslani: 23. listopadu 2009

Uloha 2.1.

Zatimco se Hloupétin ekonomicky rozvijel, LenosSin za nim jednozna¢né zaosté-
val. Lenosingti si uvédomili, Ze vydélavat ¢isté lenoSenim neni to pravé ofechové.
Obzvlasté kdyz Hloupétin zrekonstruoval za penize utrzené vyfeSenim jednoho za-
ludného prikladu celé namésti, bylo jasné, ze pravé Hloupétin se vydal tou spravnou
cestou. A jaky Ze byl ten zaludny piiklad? Podafilo se jim najit vSechna piirozena
¢isla n takova, ze n® + n* + 1 je prvodcislo.

Uloha 2.2.

Lenosinskym bylo jasné, Ze s touto situaci musi néco délat. A tak se pokusili
také tesit priklady na zakadzku. Tehdy to vzbudilo v obou méstech velky povyk.
Hloupétinsti obvinovali lenosinské, Ze prachsprosté ,,obslehli* jejich systém. Lenosinsti
tvrdili, Ze se nechali pouze inspirovat. At to bylo tak, & onak, jejich prvni pokus
skondil fiaskem. Nedokézali si totiz poradit hned s prvnim pfikladem:

Necht n = p{' - ... -ka, kde pi,...,pr jsou navzdjem riznd prvocisla a eq,...,eg
jsou prirozend cisla. Urcete, kolik existuje dvojic pTirozenyjch cisel takovijch, Ze jejich
nejmenst spolecny ndsobek je n.

Uloha 2.3.

Protoze priklad nevyftesili, sklopili hlavu a bézeli s piikladem za hloupétinskymi.
Ti si s nim samozi'ejmé hravé poradili. A to byl prvni naznak vzajemné spoluprace.
Hloupétinsti totiz nestihali vymyslet piiklady do svych kauci a lenosinsti naopak pfi
lenoSeni kromé lelkovani neméli co na praci, a tak zacali vymyslet priklady. Nejprve
spoluprace probihala pouze po jednotlivych prikladech. Stejné tomu tak bylo i u pii-
kladu:

Najdéte viechna prvociselnd fesend rovnice z2 + y° = 2*.
Uloha 2.4.

Posléze vsak doslo k tak tizké spolupraci, Ze i lenosinsti zacali vyrazné prospero-
vat. A timto zptsobem Slape jejich ekonomika dodnes. Ob& mésta tak zdarné pro-
speruji. Zrovna neddvno vydélali spole¢né balik penéz za tento piiklad:

Retézce 2,3,7,13 ¢i 2,5,11,23,47 jsou priklady Tetézci prvocisel, ve kterygch
pi = 2p; + 1 nebo p; = 2p; — 1. Dokazte, Ze kaZdy takovy Tetézec je konecny.

BRKOS Team 2009



XVI. ro¢nik BRKOS 2009/2010

Uloha 2.5.

Kdyz Matéj s Cudlou usinali spolu ve stanu na své prvni spole¢né dovolené, povi-
dali si, co se jim ten den libilo a co nelibilo. Oba se, coz snad nikoho ani nepfekvapi,
shodli, Ze nejvice se jim na uplynulém dni libila rovnice, ve které méli ur¢it vSechna
realna ¢isla  takova, Ze \/[—722 + 3z + 4] = [2—sin z], kde [a] znaéf celou ¢ast &isla
a.

Uloha 2.6.
Kouma Noumélek chtél pfekvapit Noumu Koumalka néjakym zékeinym piikla-
dem. Stale v8ak nemohl na nic pfijit, az jednou ho napadlo:

Tétivou pohybujeme po obvodu puilkruhu uréeného prumérem d. DokaZte, Ze troj-
thelnik tvofeny stredem tétivy a kolmymi primeéty krajnich bodi tétivy na primér
d je rovnoramenny a Ze vsechny trojuhelniky vzniklé pohybem tétivy jsou podobné.

Uloha 2.7.

Libénka si nechala jednoho letniho vecera povidat od Henryho o tom, jaké to
bylo, kdyZ jesté nebyla témér zadna vypocetni technika. Henry barvité vypravél a
uvedl, Ze dokonce bez uziti vypocetni techniky dokazali urcit celou ¢ast ¢isla
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Povedlo by se vam to také?

Sva feSeni posilejte na adresu:

BRKOS
Prirodovédecka fakulta MU
Kotlarska 2
602 00 Brno

nebo uploadujte na nasich strankach:

http://bart.math.muni.cz/ brkos.
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