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Uloha 6.1.

Zas je tu, jaro je tu, lidi &ili, libaj se jak o Zivot navzajem...hraje z radia a
Libénka uz hleda Matsje. Kde jen mize byt? Ze by venku pod rozkvetlou t¥esni?
Rychle mrkne na zahradu. Ano, je tam a bézi za nim. ,Matéji, ja jsem rano &etla
v Hloupétinském zpravodaji, Ze na prvniho maje musi holce néjaky kluk vyftesit
funkcionélni rovnici, aby neuschla. Tak ja tu pro tebe jednu mém: najdi vSechny
funkce f : R — R spliujici

f@)+ f(2y) = f(22 +y)
pro v8echna realna z, y.“

Uloha 6.2. Laska je laska, kdyZz chodgj kluci s holkama. . . Matéj se venku prochézi
pod rozkvetlou tiesni a premysli nad Libénc¢inou tlohou. Najednou ho to napadne,
vzdyt je to tak snadné, ale stejné ji to nedaruje. ,LLibénko, ja jsem zase Cetl, ze kdyz
ten kluk té holce rovnici vyresi, tak ji musi taky jednu dat!“ ,Tak dévej Maté&ji,”
vyhrkla rozesmata Libénka. ,Najdi v8echny funkce f : R — R splaujici f(1) = 1
takové, Ze pro vSechna realna x,y plati

flx+f(y) = flx) + F(f(y)) + 3xy® + 32> f(y)

Uloha 6.3.

Ani Henry nezahali a otevird vSechna okna dokofan, posloucha zpév ptacka a
premysli nad tlohou, co mu véera prinesl jeho kamarad. Kdyby ji nevyfesil, tak by
se asi hodné stydél, pomtzete mu? Dostal za kol najit vSechna pfirozené n takova,
Ze existuje monotoénni funkce f spliujici f(1) = 42 a
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Uloha 6.4.

Matéj samoziejmé védél, Ze je to s tou prvoméjovou tradici tplné jinak, a tak
nechal Libénku Libénkou a pospichal za Bublou. Uz se ji chystal polibit, kdyz jej
prekvapila otazkou: ,Vis, co jsem Cetla rano v Hloupétinském zpravodaji? Matéj si
povzdychl, vytahl z kapsy papir a tuzku a zacal si psat:

Necht ¢(z) = cos (5555 ), s(x) = sin () a M =R\ {cotg(%)\k € Z}. Najdi
vS8echny funkce f : M — R splhujici pro v8echna x z defini¢niho oboru rovnost

I <c<1>w—s<1>> ny (c<2>x - s(2)> _e(5)z—5(5)  c3)x —s(3)

s()x + (1) sz +c¢(2))  sG)r+c(B5)  s@B)z+c(3)
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Uloha 6.5.

V poslednich nékolika letech se Lenosin pékné rozrostl, a to jak do po¢tu obyvatel,
tak i o mnoho novych namésti. To, o kterém vam povime dnes, mé uprostied troja-
helnikovou kasnu (ozna¢me jeji vrcholy A, B, C'). V jeji blizkosti, konkrétné v bodech
P a L, se nachazi sochy lenosinskych patronii — svatého Prokrastinidna a Letargiana.
Vime, Ze ¢tyiihelniky ABLC a ABCP jsou konvexni a ze plati nasledujici rovnosti
ahlua:

|/BCL| = |Z/ACP| = 40°,
|/LBC| = |£/CAP| = 70°.

Dokazte, ze |AL| = |BP)|.

Uloha 6.6.

Kouma s Noumou lenosili tou dobou na zahradce a pocitali pokoutniky (p),
kvétopasy (q), rybenky (r), sklipkany (s), tesafiky (), uzovky (u) a vodomily (v).
Zjistili, Ze vSechna spoc¢tena ¢isla jsou prvoéisla (ne nutné rizné) a splituji rovnost

Pep=@P 42+ 2+ +u+ 0%
Urcete, kolik kterych Zivocichti napocitali.

Uloha 6.7.

Libénka upekla ¢tvercovou buchtu a umistila na ni 99 hrozinek. Dévala si pfitom
zélezet, aby kazdé dvé mély od sebe vzdalenost alesponr centimetr. Po chvilce viiné
buchty prilakala Matéje, ktery dostal naramnou chut na hrozinky. Libénka mu dovo-
lila jich nékolik vyloupnout, ale pod podminkou, Ze kazdé dvé vyloupnuté hrozinky
budou mit od sebe vzdalenost alespoil v/3 centimetrii. Protoze &lo o jidlo, p¥isel Ma-
t&j velmi rychle na to, jak ukofistit maximéalni pocet hrozinek. Dokazte, Ze se mu jich
povedlo ziskat alespon jedenéct.

Sva reSeni posilejte na adresu:
BRKOS
Prirodovédecka fakulta MU
Kotlarska 2
611 37 Brno

nebo uploadujte na nasich strankach:
http://ganymed.math.muni.cz/brkos
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