Zadani 6. série XI. ro¢niku BRKOSu
Datum odesldani: 16. 5. 2005

6.1 Najdéte nejmensi prirozené ¢islo n s nasledujici vlastnosti: pokud prvni cifru ¢isla n

presuneme na jeho konec, dostaneme 77”

6.2 Necht
n=11...122...25,

kde pocet jednicek v Cisle n je z a pocet dvojek x 4 1, = je nezaporné celé cislo.

Dokazte, ze pak n je druhou mocninou néjakého prirozeného cisla.

6.3 Prirozena cisla aq, ao, . . ., ay4 spliuji nasledujici rovnost:

14
Z 3% = 6558.
=1

Dokazte, Ze se mezi témito ¢isly vyskytuji praveé dvakrat ¢isla 1,2,3,4,5,6,7.

6.4 Najdéte vSechna pfirozena &isla m, n takova, Ze viechny kofeny rovnice (2

+n)(z* — nz +m) = 0 jsou piirozené.

— mx +

6.5 Méjme kruznici k£ a na ni dva body B, C' takové, ze bod D, ktery je vrcholem rovno-
stranného trojuhelnika BC' D, lezi uvniti kruznice k. Dale méjme bod A € k takovy,

ze |AB| = |BC| N A # C.
Necht ptimka AD protind kruznici k v bodé E # A.

Dokazte, ze |DE| = r, kde r je polomér kruznice k.

6.6 Necht a>0>0,a,beR.
Dokazte, ze pak

(a—0)? a+b (a — b)?
8a < 2 Vab < 8

6.7 Vime, Ze soustava rovnic

200 —x9 = 1

—x14+ 29 —23 = 1
—Xo+ 223 —x4 = 1

—x3 + 2x4 — x5 1
—Tpo+2r, 91—, = 1
T 1+2x, = 1

ma Teseni v oboru prirozenych cisel.

Dokazte, ze pak n musi byt sudé.
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