Zadani 1. série XI. roéniku BRKOSu
Datum odeslani: 11. 10. 2004

1.1 Dokazte pro vSechna x1,xs,...,x, € R:

SInZp - COSTy +SInxy - cosxy + ...+ sinx,_1cosx, +sinz,  cosxry < 5

1.2 'V roviné je dano nékolik primek. Za izemi povazujeme utvar, ktery je ohranicen ¢astmi danych
primek a uvnitf néjz nelezi ¢ast zadné primky.
Dokazte, Ze potom lze tato tizemi obarvit dvéma barvami (kazdé tizemi jednou barvou) tak, Ze
zaddna dvé sousedici izemi nemaji stejnou barvu.

Pozn.: Dvé nzemi spolu sousedi, pokud maji spolecnou tisecku.

1.3 Dokazte, ze z libovolnych 79 celych c¢isel lze vybrat nékolik tak, ze jejich soucet je délitelny
¢islem 75.

1.4 Strany trojuhelnika maji délky a, b, ¢, kde a,b,c € N, a > b a thel naproti strané ¢ méa velikost
60°.
Dokazte, ze a musi byt slozené ¢islo.

1.5 Najdéte vsechna celd &isla b, ¢ tak, aby bylo z = /200 + v/4 kofenem rovnice

zt + 2023 + 3bx® + 4c = 0.

1.6 Pro ktera prirozena ¢isla n je 7" — 1 nasobkem ¢isla 6™ — 17
1.7 Najdéte vSechna FeSeni (z,p) rovnice dvou proménnych
4+ 4% = p,

kde x je celé cislo a p prvocislo.
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