Zadani 4. série IX. rocéniku
Termin odeslani: 24.4.2000

Uloha 4.1. Dokaite, Ze pro realné ¢isla a, b, ¢ vétsi nez 1 a realné kladné r plati:

(log, be)" + (logy ca)” + (log. ab)” >3- 2"

Uloha 4.2. V trojuhelniku je jedna z t&mic rozdeléna kruznici vepsanou na t¥i
shodné aseky. Najdéte pomér stran a, b, c v tomto trojuhelniku.

Uloha 4.3. Pro dané b > 1 urcete hodnotu integréalu:

b Lea 2]

kde |a|, [a] je dolni resp. horni celd cast a. (Hodnota integralu je rovna obsahu
plochy ohranicené krivkou a osami z a y.)

Uloha 4.4. Jestlize hrany ¢tyisténu ABC D splnuji rovnost |AB|?4-|CD|? = |AC|*+
|BD|?> = |AD|?> + |BC|?, pak alespoii jedna jeho sténa je ostrothly trojuhelnik.
Dokazte.

Uloha 4.5. Pro funkeci f : R — R plati:

Ve,y eR:[f(x) - fy)l<le—yl a  f(f(f(0))=0.
Dokazte, ze pak £(0)=0.

Uloha 4.6. Sachovnice 50 x 50 je tvofena Ctvercovymi poli o strané stejné délky,
jakou mé hrana bézné hraci kostky s ¢isly 1-6. Kostku kutalime z levého dolniho
do pravého horntho pole tak, ze na kazdém kroku ji pfeklopime kolem hrany na
sousedni pole — vidy bud doprava nebo nahoru. Po draze kostky s¢itame poCty bodi
na sténach, kterymi se kostka Sachovnice dotyka. Dostaneme tak soucet 99 &isel.
Urcete jeho nejmensi a nejvétsi hodnotu.

Uloha 4.7. V oboru nezipornych ¢isel fedte rovnici:

5.7V 44 =3



