Zadani 6. série IV. rocniku BRKOSu
Termin odesldni: 11. 4. 1995

6.1 Na 3achovnici stoji 8 figur tak, ze v kazdém sloupci a kazdém Fadku stoji po jedné. Dokazte,
Ze na Cernych polich Sachovnice stoji sudy pocet figur.

6.2 Pro ktera n € N (n > 2) je mozné sefadit Cisla 1,...,n na obvod kruhu tak, aby zadné
z nich nebylo aritmetickym priimérem svych souseddi.

6.3 'V roviné je dano n bodl (n > 4), z nichz kazdé t¥i nelezi na pfimce. Kazdé dva jsou spojeny
Cervenou nebo modrou Gseckou a to tak, ze neexistuje jednobarevny trojihelnik. Dokazte,
ze pak existuje uzavrena lomena Cara skladajici se z n Cervenych GseCek a prochazeji viemi

body.

6.4 Ze stfedu O kruznice opsané ostrothlému trojihelniku ABC' jsou spustény kolmice OA’,
OB’, OC’ na strany BC, AC, AB. Oznacime-li R a r po fadé stfed opsané a vepsané
kruznice trojuhelnika ABC, pak dokazte, ze plati

R+r=|0A"| +|OB'| +]0C"|.

6.5 Dokazte, ze mezi n+ 1 libovolné zvolenymi riiznymi redlnymi Cisly (n > 2) je mozné vybrat
dvé Cisla z, y tak, ze plati
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6.6 Nechta+b+c=1aa,b,c jsou stranami né&jakého trojuhelnika. Dokazte, ze

1
a2+b2+c2<§.

6.7 Reste v oboru N rovnici

VT 4+ /y = V1995.
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