Zadani 3. série IV. rocniku BRKOSu

Termin odesldni: 22. 11. 199/
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V této Gloze uvazujme Sachové turnaje, ve kterych hraje kazdy hrac s kazdym pravé jednu
partii. Turnaj nazveme rovinové, jestlize v libovolné dvojici hraci ten z nich, ktery neziskal
vice bodt nez druhy, nevyhral ve vzajemném utkani (za vyhru dostane hrac jeden bod, za
remizu pdl, za prohru nic). Ukazte, Ze pro libovolny turnaj, existuje rovinové turnaj, ve
kterém kazdy z hraca ziskal stejné bodi jako v tomto turnaji.

Do policek ctvercové tabulky 50 x 50 jsou vepsana Cisla 1 a —1 tak, ze absolutni hod-
nota souctu Cisel v tabulce neprevySuje 100. Dokazte, Ze absolutni hodnota souctu Cisel
v nékterém Ctverci 25 X 25 neprevysuje 25.

Na kruznici je rozmisténo 101 hmotnych bodd, jejichz hmotnosti jsou pfirozena &isla (zdra-
vime fyziky) a dohromady vazi 300. Dokazte, ze na kruznici je v fadé nékolik hmotnych
bodd, jejichz Ghrna hmotnost je pravé 200.

V roviné je dano n > 3 bodd, z nichz zadné tfi nelezi v pfimce. Nékteré z nich spojime
Gseckami tak, aby pfitom nevznikl Zadny trojahelnik s vrcholy v danych bodech. Urcete
maximalni pocet P(n) asecek, které jsme mohli takto zakreslit.

Definujme zobrazeni P mnoziny celych Cisel do sebe takto:

I) pro prirozené Cislo n, které je zapsané dekadickymi ciframi cxcr—1 ... ci1co polozime
P(n)=co—c1+ ...+ (=1)kcy

II) P(0) =0

IIT) pro zaporné celé n polozime P(n) = —P(—n)

Urcete P(P(8%% — 7%4)).
Pro pfirozené n < 2 dokazte:
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).

3.7 Dokazte, Ze pro a,b € R plati za predpokladu ab = 1 nasledujici nerovnost:

2vVat + 0¥ +1<ala+1)+bb+1).

Reseni zasilejte na adresu:

BRKOS
Gym., tf. kpt. Jarose 14
658 70 Brno



