Zadani 5. série Il. rocniku BRKOSu

Termin odesldni: 26. 4. 1993
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Dokazte, ze pro libovolné pfirozené n existuje Cislo, sestavené pouze z cifer 1 a 2, délitelné
2™,

Dokazte, ze jestli p,q,r jsou racionalni ¢isla a plati: (p + ¢ + )% = p? + ¢® + 72, potom
(1+p*) + (1 +¢*) + (1 4+ 7?) je druhou mocninou racionélniho &isla.

Ctyfi vesnice lezi ve vrcholech ¢tverce o strané 2 km. Vesnice jsou spojeny cestami tak, ze
z kazdé se Ize dostat po cesté do libovolné jiné. Miize byt celkova délka cest mensi nez
5,5 km?

Dokazte, ze pro libovolna kladna a, b, ¢ plati:

\/a2—ab+b2+\/b2—bc+c2 > \/a2+ac+c2

Posloupnost {r,}22; je dana takto: 1 = 2,741 =71 72 ... 7, + 1. Dokazte, ze
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Kolik existuje raznych celych Cisel, které Ize zapsat ve tvaru a —a*, kde a je n-ciferné Cislo

(10"~ < a < 10™), a* vzniklo zapisem cifer €isla a v obraceném poradi?

Méjme N lidi, ktefi se navzajem neznaji. Dokazte, ze je lze seznadmit tak, aby zadni tfi
neméli stejny pocet znamych.

Reseni zasilejte na adresu:

Brkos
tf. kpt. Jarose 14
658 70 Brno



