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Zadani 1. série Il. rocniku BRKOSu

Kazdy bod roviny je obarven pravé jednou ze tfi barev. Dokazte, Ze v této roviné existuje
rovnoramenny trojihelnik, jehoz vsechny vrcholy maji stejnou barvu.

Je dan ctyfstén ABCD o objemu S. Body Aj, By,Cq, D1 lezi na jeho sténach oproti
vrcholim A, B, C, D (po fadé) tak, ze pfimky AA;, BBy,CC4, DD se protinaji v jednom
bodé. Oznaéme S; objem ctyisténu Ay, By, Cq, D1. Dokazte: 2757 < S.

Necht M je mnozina k po dvou disjunktnich Gsecek lezicich na jedné pfimce. Plati, ze
libovolnou Gsecku délky nejvyse 1 lze umistit na danou pfimku tak, ze oba jeji krajni body
1

lezi v M. Dokazte, Ze soucet délek Usecek mnoZiny M je aspoh .

Najdéte vsechny dvojice celych Cisel x,y splhujici rovnost

Prr=y'+y’+y +y.

Pro ktera celd m,n plati

(54+3V2)™ = (3+5V2)"?

At vzdalenosti bodu M roviny trojahelnika ABC od jeho vrcholti A, B,C jsou po fadé
a, b, c. Dokazte, ze pro kazdé d # 0 plati: Neexistuje bod této roviny se vzdalenostmi od
vrcholti A, B, C' po fadé rovnymi Va2 + d, Vb2 + d,\/c? + d.

Najdi trojahelnik o nejmensim obsahu, kterym lze pokryt libovolny trojahelnik se stranami
ne vétsimi nez 1.

Reseni zasilejte na adresu:
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