Zadani priklada 1. série BRKOSu

Termin odesldni: 23. Tijna 1991

1.1

1.2

1.3

Mame syrovou krychli 3 x 3 x 3 rozdélenou na 27 kosticek 1 x 1 x 1. Dostane se k ni mys.
Sezere kosticku 1 x 1 x 1, potom sousedni kosticku, a tak dale, dokud nesezere viechen
syr. Mize skonéit u stfedové kosticky syra?

Dokazte, ze pro kazdé prirozené n existuje ¢len Fibonacciho posloupnosti timto n délitelny.
Fibonacciho posloupnost je definovana takto: ag = a1; anio = Gni1 + an.

Necht n je prirozené Cislo a p je prvocislo takové, ze p — 1 nedéli n. Dokazte, ze p déli
soucet 1" + 2" 4 --- 4 (p — 1)™.

1.4 V roviné je dan ostrouhly trojahelnik ABC'. Kruznice sestrojend nad stranou AB protina
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vysku z vrcholu C' a jeji prodlouzeni v bodech M, N. Kruznice sestrojena nad stranou AC
protina vysku z vrcholu B a jeji prodlouzeni v bodech P, Q. Dokazte, ze body M, N, P, Q
lezi na kruznici.

Urcete minimalni pocet tseCek jednotkové délky, které Ize umistit do jednotkového CEtverce
tak, ze se zadné dvé neprotinaji a nelze tam zadnou dalsi takovou tsecku pridat.

1.6 Je dano pfirozené n. Urcete pocet = € {0,1,...,n — 1} takovych, Ze n déli 2% — 1
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Necht [z] oznauje celou €ast x (tzn. nejvétsi celé Cislo mensi nebo rovno x). Pro ktera
prirozena X,Y plati

[\/A(A+X)+\/A(A+Y)+\/(A+X)+(A+Y)} —3A+X+Y -1

pro véechna pfirozena A.

Pozn. 1: Pfirozena disla jsou cela kladna cisla!
Pozn. 2: Priklady oznaéené hvézdickou se nesnazte hledat v literatufe (jsou totiz originalnil).

Tuto sérii pro vas pripravili: J. Kalvoda (1.4), M. Konecny (1.2, 1.5), M. Panak (1.1), Z. Pezlar
(1.3,1.6, 1.7)

Sva reseni poslete na adresu:
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